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M. Brown-Seuarp adresse ses remerciments 4 1’Académie, pour la
distinction dont ses travaux ont été 'objet dans la derniére séance an-
nuelle. -

ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les fonctions abéliennes. Note
de M. H. Poincar#, présentée par M. Hermite.

« Dans une Communication que j'ai eu I'honneur de faire a I’ Académie,
‘e 18 avril 1881, et dans un travail plus étendu, inséré au Tome XI du Bul-
letin de la Société mathématique de France, j'ai donné une formule pour dé-
terminer le nombre des zéros communs a p fonctions 6 4 p variables.

» Appelons fonction 6 d’ordre nz une fonction entiére de p variables z,,
X3, «+., Zp qui ne change pas quand on augmente ces variables d’une des
p premieres périodes et qui se multiplie respectivement par les facteurs
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quand les variables augmentent d’une des p derniéres périodes. Les quan-
tités (1) s'appelleront les multiplicateurs.
» Si 'on considére p fonctions 0,, @,, ..., 6, d’ordres m,, m,, ..., mp,
les équations
9, =8,=...=0,=0
admettront

N=plmm,. ..m,

solutions distinctes (c’est-a-dire non congruentes).

» Soient X, la somme des N valeurs de x,, X, la somme des N valeurs
de x,, ..., X, la somme des N valeurs de «, qui satisfont i ces p équa-
tions. Il y 2 moyen de calculer X,.

» Soit
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le %me multiplicateur de la fonetion 6;. On trouvera
X, =¥,

F; étant un polynéme du premier degré par rapport aux ¢y et dont les
coefficients dépendent des quantités m,, m, ..., m, et des périodes. F; sera
aussi un polynéme du premier degré par rapport 4 chacune des quantités
m considérées séparément et par rapport aux périodes.

» Supposons p = 2 pour fixer les idées; appelons les périodes, pour plus
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de symétrie,
‘a, a, a, a,

b, b, b, b,

» Envisageons, toujours pour la symétrie, au lieu des fonctions o, des
fonctions o plus générales, analogues aux fonctions intermédiaires de
MM. Briot et Bouquet, et définies par les quatre identités

o(, 4+ @y, 25+ b;) = (@, @, ) = (i=1, 2, 3, §).
» Posons ensuite k ‘
0= 7 — s(wai+ ﬁibi)_,
My = a0 — a;0; + b:B; = b
T, =a,0,—a,d;,+a,d,— a,0,,
T,=0,0,— b, 0, -+ 5,8, — b, ..

Les quantités M et T peuvént étre regardées comme des invariants, c’est-
a-dire qu'elles ne changent pas quand on multiplie la fonction ¢ par une

exponentlelle
: e)\w’+2p.a:y+vy=+hx+ky_

» On devra avoir
(2) SMyy 3= — 2min(y, 23— J3 5+ Yo% — J i 5),

m étant 'ordre de la-fonction ¢. Il ne peut y avoir de fonctions intermé-
diaires, ot les invariants M auraient d’autres valeurs que celles qui résul-
tent de V'identité (2), si ce n'est dans. les cas de réduction des périodeé éludiéeé
par M. Picard. ' :

» Considérons maintenant deux fonctions intermédiaires et ¢', et ap-.
pelonsm’, o', B/, &', ' les quantités analogues & m, a, f3, &; T et relatives.a
la seconde fonction ¢’. Les équations

— L
p=¢ =0
auront 2mm’ solutions distinctes, et les sommes X, et X, des 2mm’ valeurs

de x, et des 2mm’ valeurs de x,, qm satisfont 4 ces équations, seront
données par les congruences, ‘ »

— 1 " /Y-
X, =— m(r,ul + T, m),

X, =— 2—;;(F2ﬂt’+ r,m).



(987) ,

» Il y a une autre maniére d’étudier le nombre des zéros de la fonction 0.
Supposons qu’on recherche combien cette fonction admet de zéros dls-
tincts de la forme suivante

Xy =a;t + a;u,

Xy = b;t + bju,

les quantités ¢ et u étant assujetties & étre réelles. On partagera ces zéros
en deux classes suivant le signe du déterminant fonctionnel :

dp A dy d

dt du du dt’

P et 0 étant les parties réelle et imaginaire de o.

» On trouvera que le nombre des zéros distincts de la premiére classe, -
—]\IQ?
27
Cest-a-dire & m dans lecas de i =1,/ =3, oudei= 2,j =4, et 4 o dans
tous les autres cas. En conséquence, le nombre total des zéros distincts est
aumoins égal amsii =1, j =3, ousii=2,j=4, etil differe de m d’un
nombre pair. Il est toujours pair dans tous les autres cas. »

diminué de celui des zéros distincts de la seconde classe, est égal & —

ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur la théorie des matrices. Note de M, Ep. Wevr,
présentée par M. Hermite.

« On sait que toute matrice de l'ordre r satisfait 4 une équation de
" degré n : c’est équation fondamentale de M. Cayley. Il y a cependant des
matrices qui satisfont 4 une équation de degré moindre que 7 : ce sont les
matrices que M. Sylvester nomme dérogatoires. Je suis parvenu 4 établir
un théoréme qui-jette du jour sur ce sujet, et que je me permets de com-
muniquer 4 I'Académie.
» M étant une matrice d’ordre n aux racines latentes Py @y ooy o €F
@y By oo ., \ Glant les degrés de muliiplicité de ces racines, soient ., Biy voin Xy
les degre’s de nullité des matrices M — g, M — g, ..., M —— y3; alors M satis-
Jait & Uéquation

(M — o )oc-«a +1 (WI - PB)@—-QIH . (M _ m))\—),-;-q = 0.
» Les nombres «,, 8,, ..., %,, dont chacun est au moins égal a 1, ne

peuvent pas surpasser les nombres respectifs o, £, ..., A. Dans le cas de

#y=f, =...=2% =1, on tombe sur Iéquation de M, Cayley. Dans tout
autre cas, la matrice M est dérogatoire,



